2. Construya un homomorfismo de grupos entre las siguientes parejas de grupos:

(a) ({1,—1},-), donde - es la multiplicacién de nimeros reales, y (Za, +2).

(b) (Z2,42) y (S2,0).

(¢) Discuta si los anteriores homomorfismos son isomorfismos.
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: 3. Sea (G, *) un grupo. Dado g € G, se considera el subconjunt(ﬂ

(9) ={zx € G:x=g*keZ}.

(a) Demuestre que (g) es un subgrupo de G.

(b) Sea la aplicacién f : Z — (g) dada por f(k) = g*. Demuestre que f es un homomor-
fismo de grupos entre (Z,+) y ({a), *).

(¢) Si G = {g) para algiin g € G, se dice que G es un grupo ciclico y que g es generador
del grupo. Si G es un grupo ciclico con una cantidad infinita de elementos, demuestre

usando la aplicacién del apartado (b) que G es isomorfo a (Z, +).
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. Se considera la estructura (¢’ (R), +, -), donde €’ (R) es el conjunto de las funciones f: R —

R continuas, y + y - son la suma y producto de funciones, respectivamente. Estudie si
(¢'(R),+, ) es un cuerpo.
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